(b) Montrer que si |a,| ~ |b,|, alors R = R'.

1 1 ~ T ATl 10T oT . “Arioq M M
Exercice 4. Soit ), .y 2" une série entiere. Montrer que les deux séries ), o an2™ et Y- - |an|2
ont méme rayon de convergence. Les domaines de convergence sont-ils nécessairement égaux ?

Et si o4 aﬂaliqui 3b) ¢1-dessvs avec b, =1l §

Powr es domaines cde (VS on doit chevcher vn exemple "simple”
genre  ay =(-N" focile & weir gue R=1
> J-,0C ¢ le domaine e CVS
etudiev CVS en x= ¥ 1

Exercice 5. Soit ) a,z!'.y une série entiere de rayon R > 0 et de somme f sur | — R, R][.

1. Montrer que f est paire si et seulement si pour tout £ € N, ag,. = 0.
2. Montrer que f est impaire si et seulement si pour tout k£ € N, ag,. = 0.

3. Montrer que f(™ est la fonction nulle si et seulement si pour tout k = n, a; = 0.

Lire la gechon 1.3 du 1’"‘3 swy la rt'JulcwiiE.
cwollw 3.3§
S Sﬁk.‘uk, §Lk3(" ont rayon de CV >0

et Japak =3b x® alovs ag =k, ¥k

lexs est facile aprés...



Exercice 6. [CC du 05/05/2010]

1) Développer en série entiere de la variable x la fonction x

1—a3°

2) En déduire le développement en série entiere de ——;-
14+ax+a

:aln = —l et R=[>o0

' -
no 3

o l 23\" o .3
il s'ensuit que  — 3 ngo (2 ) Pow subshtuhon y=x

GVI ] DllAC

= Z 3(3"

n2o
2 on cowmence pav 1'idenhiE 1-a3=(-2) (3P +o+1)

> (1-) ) \
1-o(3 (3 +2¢+])

waienamt 1l vous treste wn ]:eh'l' calcul

Exercice 7. Trouver le rayon de convergence des séries entieres dont les termes généraux sont :
0 si n est impair,

(a) 2"z*" | c’est-a-dire la série entiere Z”;O an2" avec a, = P :
2"= sl n est pair.

1 sin est impair,

2" sin est pair.

(b) a,2" avec a, = {

Vous devez whliser l'aute {acon & dé¥vminer R & saveiv:

M l/at l]m ‘SV-P |Q“I’/A

al Gt = 0 g §i m pay 1l estclair que l'on
an 2™ bt pourra pus
pas d€fini! S1 M inpar JE-l.EvmihCV r amn
Can.



Exercice 8. [CC du 05/05/2010] Déterminer le rayon de convergence R puis la somme pour

- . P W o, 1 .2n+1
z €] — R, R| de la série entiére ) ., 35 "t

le mym de ¢V est fucile & houver R
fates le calewl vous ™ pow vgvi{;cy- |

¥ won?

2n+

L
Powr lo Somwme : J 2" dt =
0o

et 2t7= o = g =%t i)

puis il fomt Just'ﬁev qu ‘on a le dvoit J%cbowg)a/
lovelve (e > S:x B} S“ s

Exercice 9. Déterminer le rayon de convergence et la somme des séries entieres suivantes :

2, Pl
CYD P ,T(,',%l) ;o (b) Xnson(n+1)2™ 5 (€) Xops0 ,,,'%2-:17" ;o (d) 2aso %"’”-

Roppel P wn polyrdme  lim Ph)  _ lim Plnsi) . |

npe Pn+l) ned Pn)
avee ca vous 1:0\4\/!2 +ovvey R powv a) b/ c) ‘Facilemavd'f

chevchez d/) la repinse = +o

t - - t -
al ’L'l:”‘d{': lt_h_‘ et \(‘ ;]::_'0]{. = 1"

n-\ n-1 nin-1)

by x flp_\z ) A"~ ) m oo T
o

¢ nfare ce weekend veici wn exemple plus "Simple

- a 1
2 mahe de 5 d afen s Zma = A G

= X = 2X~-1$1

(- 20" (1-20*  (1-2¢)z  (1-%¢)

|l foit (e calcul s la louche” Jal oublie des const. d'i niegrhion

mais le resuHat | -f(a()-.- ;:-( ﬁ + In {l-)())
es+ presque b .
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1 =3 + ;( ’n fl-)l)
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) z * z n+)

) z( ! -;n'-u-l) x



